Karl Pettersson Greg Bognar om ideala
livslangdstabeller

Det foreligger betydande skillnader i monster for dodlighet mellan ex-
empelvis befolkningar i olika linder och olika befolkningsgrupper inom
linder, vilket medfor ojimlikheter i livslingd. Samtidigt framstar det
inte som klart hur olika dédlighetsménster skall virderas och jimforas.
Denna problematik var dmnet for Greg Bognars seminarium i Uppsala
den 4 mars 2016. Jag skall i denna artikel ge en kort introduktion till
livslingdstabeller, som spelar en central roll i Bognars resonemang kring
dmnet (for en mer utforlig beskrivning av sidana hinvisas till en bok i
demografi, som Keyfitz och Caswell (2005)), sammanfatta hans resone-
mang och till sist visa pa ett potentiellt problem fér hans teori.

En livslingdstabell for en befolkning, exempelvis kohorten av svenskar
fédda 1900, innehaller for det férsta en kolumn d med antalet personer som
dor vid olika aldrar. Antalet som dor nir de dr & r gamla betecknas d(x).
Utifrin uppgifter om antalet doda upp till ¥ gir det att hirleda /(x), alltsd
antalet personer, eller andelen av kohorten, som éverlevt till x. Givet infor-
mation om foérdelningen av dédsfallen under # gir det sedan att berikna
antalet ar som levs vid &, L(x). Summan av L 6ver alla ldrar 6ver & ir det
totala antalet aterstiende levnadsar vid &, T(x). Kvoten e(x) = T(x)/l(x) dr
den forvantade dterstiende livslingden vid a. Uttrycket "medellivslingd”
brukar syfta pa ¢(0), den forvintade livslingden f6r en nyfodd. Andra vari-
abler dr dodstalen vid &, m(x) = d(x)/L(x) och d6dsrisken, sannolikheten att
do vid & for de som uppnitt denna dlder, g(x) = d(x)/l(x). Den férvintade
totala livslingden f6r nigon som uppnitt &, x + e(x), okar alltid med x, ge-
nom att de som dott vid aldrar under x eliminerats, men e(x) avtar oftast,
dirfor att dodstalen 6kar med dldern (iven om undantag kan férekomma,
som vid hog barnadédlighet, dir dven den aterstiende livslingden kan
vara hogre for ettdringar in for nyfodda).

Bognar diskuterade forst om det enkelt gir att generalisera idéer om
vad som avgor dodens délighet for en individ till befolkningar. Han utgick
fran en “komparativstisk” syn, enligt vilken den skada en person ps dod vid
dldern & gor for p avgors av skillnaden mellan virdet av ps liv om p dor vid ¢
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och virdet av ps liv om p hade fitt fortsitta leva. Frigan dr da vilken “kon-
trastvirld” det dr relevant att jimféra med. Bognar tog upp nigra olika
sitt att definiera en kontrastvirld f6r befolkningar som enkla funktioner
av forlusten f6r individer i befolkningarna. Han kom fram till att de ledde
till orimliga eller cykliska virderingar, och hans diagnos var att det krivs
en separat teori for att virdera den skada dodligheten gor i befolkningar.

Hans forsta forslag till en teori handlade om att definiera antalet f6r-
lorade levnadsir i relation till en viss troskel, som dr densamma oavsett
uppnédd alder. Den totala virdeférlusten for en befolkning i relation till
en sidan troskel 77 skulle d&, om alla levnadsar antas ha ett positivt virde
pa 1 enhet, kunna definieras med en summering av alla individuella for-
luster av levnadsér i relation till troskeln, enligt:

Z)d(x)(Tr—x)

Problemet med denna idé ir dock, pitalade Bognar, att dodsfall som
intriffar efter Tr inte riknas som forluster alls. I stillet foresprakade han
att definiera forlusten genom dodsfall upp till en dlder w, som kan vara
den hogsta uppnadda aldern i en befolkning, i relation till en idealiserad
forvintad livslingd e*, enligt:

iﬂd(x)e*(x)

Det blir da av avgorande betydelse hur en sidan idealiserad livslingdstabell
skall viljas ut. En idé skulle kunna vara att anvinda den faktiska befolk-
ningens livslingdstabell: om e(o) = 82 i dagens Sverige skulle 100 dodsfall
bland nyfédda svenskar medfora en virdeforlust pi 8200 enheter. Men om
e(o) = 56 i Afghanistan skulle 100 dodsfall dir innebira en mindre forlust
pa 5600 enheter. Bognar ansag att detta ir en orittvis virdering, och han
foresprikade anvindning av en enhetlig ideal livslingdstabell f6r hela virl-
den. Han papekade att detta dr vad som redan gors i de berikningar av for-
lorade levnadsér som gors i Global Burden of Disease, wHO0:s bedomningar
av samlad sjukdomsborda i virlden (fér visualisering av detta, se IHME
(2015)). Hir motsvaras e*(x) for alla &ldrar av virldens hogsta nuvarande
e(w). Exempelvis giller att ¢*(o) = 86,02, vilket motsvarar e(o) fér japanska
kvinnor. Men att detta dr virldens hogsta férvintade livslingd ir bara en
historisk tillfillighet. Bognar hade inga konkreta plausibla forslag pa ideal
livslingdstabell. Han patalade dock att en tabell beskriver en kontrastvirld,
och visade nigra exempel pa vilka konsekvenser valet kan i, bland annat
hur forlusterna givet en befolkning med tvd personer med livslingderna
(20,80} och {40,60) kan rankas olika beroende pd om d(x) ir konstant eller
okar med dldern.
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Bognars centrala idé ir alltsd att forlusterna i livslingd skall avgoras
genom att dodlighetsmonstret i en befolkning jimfors med ménstret i
en “ideal virld”. Olika befolkningar kan jimforas med avseende pa for-
luster: vi kan for ett par av befolkningar p. ,p, siga att forlusterna for p, ar
minst lika stora som foérlusterna for p,, vilket kan betecknas p, >p,. Bog-
nar verkar ocksa tinka sig att olika befolkningars forluster i férhillande
till idealet skall forma en sa kallad svag ordning: for alla befolkningar
p,.p, giller att p. >p. eller att p, 2p. (fullstindighet) och for alla befolk-
ningar p ,p, ,p, giller att om p >p och p,2p, sd p, 2p, (transitivitet). I s
fall kan forlusterna representeras med reella tal, som i Bognars exempel,
och multipla befolkningars férluster kan adderas och multipliceras.

Det finns en strukturell likhet mellan Bognars teori och modallogiska
modeller for deontisk logik. Dessa gér ut pa att ett pastdende a dr pabju-
det, Bor(a), om och endast om @ édr sant i alla tillgingliga eller "normativt
ideala” virldar. Tillatet(a), brukar definieras som att @ dr sant i minst
en ideal virld. Flera oforenliga pistienden kan vara tillitna (men inte
pdbjudna) var for sig, om det finns mer dn en ideal virld. Bognars teori
skulle kunna ges en likartad semantik (dven om det inte behéver antas
att de ideala virldarna motsvarar ideala virldar med avseende pa hur vi
bor handla), dir pistienden om ideal livslingd pd formen e*(x) = y defi-
nieras som att Bor(e(«) = y). Bognar behover di, om antagandet om svag
ordning i foregiende stycke skall vara uppfylle, visa att det finns ett sitt
att vilja ut en ideal virld, eller en uppsittning ideala virldar, som ger en
unik "tillaten” livslingdstabell. Om det finns ndgra tal &,y,z sddana att
y#2z och det giller att bdde Tillatet(e(x) = y) och Tilldtet(e(x) = 2) fallerar
antagandet, och en godtycklig befolknings forluster kan inte represen-
teras med ett reellt tal, om operationer som addition och multiplikation
av forluster skall vara meningsfulla. Teorin kan dock ind4 kan riddas i
modifierad form genom att férlusterna representeras med mer komplexa
strukturer, som inte forutsitter att de bildar en svag ordning (Carlson
2008).
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